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 ص خا صيف 𝟐𝟎𝟐𝟏 - قصوى قيم

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

    نجد مجال تعريف الدالتين                                       (1) .أ

 

 𝑔(𝑥)  مع                                         𝑓(𝑥)  مع             

 

    

 

 

 

 

 

 

𝑥 ≠ 3 𝑥 ≠ 1 
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    ن مع المحاورالدالتينقاط تقاطع نجد                                   (2)   

 

    𝑓(𝑥) =
𝑥−1

𝑥−3
  :                                                      

 𝑦 مع                                        𝑥 مع                     

                   
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝑔(𝑥) =
𝑥−3

𝑥−1
  :    

 𝑦 مع                                        𝑥  مع                     

                   
 
 

 

 

 

 

 

(1,0) 

𝑥 − 1

𝑥 − 3
= 0 

𝑥 − 1 = 0 

𝑥 = 1 

0 − 1

0 − 3
= 𝑦 

1

3
= 𝑦 

(0,
1

3
) 

𝑥 − 3

𝑥 − 1
= 0 

𝑥 − 3 = 0 

𝑥 = 3 

(3,0) 

0 − 3

0 − 1
= 𝑦 

3 = 𝑦 

(0,3) 
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   𝑡المجال الممكن لقيم  نجد                                              .ب 

 نجد نقطة التقاطع بين الدالتين 

𝑔(𝑥) = 𝑓(𝑥) 

𝑥 − 3

𝑥 − 1
=
𝑥 − 1

𝑥 − 3
 

(𝑥 − 3)2 = (𝑥 − 1)2 

𝑥2 − 6𝑥 + 9 = 𝑥2 − 2𝑥 + 1 

4𝑥 = 8 

𝑥 = 2 

 

 

 

 

 

 

 

   𝑡بدلالة   𝐴𝐵نجد                                             (1) . ج

 

 

 

 

 

 

𝐴𝐵 = 𝑦𝐵 − 𝑦𝐴 

𝐴𝐵 = 0 −
𝑡 − 3

𝑡 − 1
 

 

2 < 𝑡 < 3 

𝑦 

𝑥 
𝐶 𝐵(𝑡, 0) 

𝐴 𝐷 (𝑡,
𝑡 − 3

𝑡 − 1
) 

𝑦 

𝑥 
𝐶 𝐵 

𝐴 𝐷 (𝑡, ? ) 

𝐴𝐵 = −
𝑡 − 3

𝑡 − 1
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   برهن المطلوب ن                                                (2)

 

 

 

 

 

 

 𝑓(𝑥)بالدالة   𝑦𝐷نعوض احداثي  

𝑥 − 1

𝑥 − 3
=
𝑡 − 3

𝑡 − 1
 

(𝑥 − 1)(𝑡 − 1) = (𝑥 − 3)(𝑡 − 3) 

𝑥𝑡 − 𝑥 − 𝑡 + 1 = 𝑥𝑡 − 3𝑥 − 3𝑡 + 9 

2𝑥 + 2𝑡 = 8 

2𝑥 = 8 − 2𝑡 

 

 

 

   𝑡بدلالة   𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷نجد                                              (3)

 

𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 = 𝐴𝐵 ∙ 𝐷𝐴 

𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 = −
𝑡 − 3

𝑡 − 1
∙ 𝐷𝐴 

𝐷𝐴 = 𝑡 − (4 − 𝑡) = 2𝑡 − 4 

 

 

 

 

𝑦 

𝑥 
𝐶 𝐵(𝑡, 0) 

𝐴 𝐷 (𝑡,
𝑡 − 3

𝑡 − 1
) (? ,

𝑡 − 3

𝑡 − 1
) 

𝑥 = 4 − 𝑡 

𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 = (−
𝑡 − 3

𝑡 − 1
) ∙ (2𝑡 − 4) 
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 اكبر ما يمكن    𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷التي بالنسبة لها   𝑡  ـاكبر قيمة ل نجد                           .د 
 

𝑓(𝑡)                 دالة الهدف              = (−
𝑡−3

𝑡−1
) ∙ (2𝑡 − 4)    

                                                𝑓(𝑡) =
(−𝑡+3)(2𝑡−4)

𝑡−1
 

                                  𝑓(𝑡) =
−2𝑡2+4𝑡+6𝑡−12

𝑡−1
    

                                    𝑓(𝑡) =
−2𝑡2+10𝑡−12

𝑡−1
  

      

𝑓′(𝑡) =
(−4𝑡 + 10)(𝑡 − 1) − 1(−2𝑡2 + 10𝑡 − 12)

(𝑡 − 1)2
 

𝑓′(𝑡) =
−4𝑡2 + 4𝑡 + 10𝑡 − 10 + 2𝑡2 − 10𝑡 + 12

(𝑡 − 1)2
 

𝑓′(𝑡) =
−2𝑡2 + 4𝑡 + 2

(𝑡 − 1)2
 

𝑓′(𝑡) = 0 

0 =
−2𝑡2 + 4𝑡 + 2

(𝑡 − 1)2
 

 

0 = −2𝑡2 + 4𝑡 + 2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟐. 𝟒𝟏𝟐  𝒕 

−  + 𝒇′(𝒕) 

↘ 0 ↗ 𝒇(𝒕) 

𝑡1 = −0.412 

𝑡2 = 2.412 

 

2 < 𝑡 < 3 

 

 

𝑡 = 2.412 → 𝑚𝑎𝑥 


